RELACIONES TRIGONOMETRICAS FUNDAMENTALES

TABLA DE DERIVADAS
DE LAS FUNCIONES PRINCIPALES

INTEGRALES INDEFINIDAS

Expresiones generales: sen’ X + cos'x =1 1+1tg°x =sec’ x 1+ Ctg X = cosec’x y=utvi... yo=utt vex .. R dx =agf (x)dx
Expresiones para sumas y restas de angulos: y =u.v yt=utv +u.ve guvE.)dx =gudx £ gvox
sen(xiy):senx XCOSY * COSX Xseny cos(xty):cosx XCOSY F SenX xseny UGV - u.ve .
y=— Y= — Ol'du = paa nt -1
Ig(x+y): tgxtgy v n+1
T 1xtgxotgy
Expresiones para el &ngulo doble: - _ du _
En las expresiones anteriores si x=y obtenemos: sen 2x, cos 2x, tg 2x y=cu y¢— cut O u =Ln | u|
Expresiones para el angulo mitad: y=u" y¢=nu"'u¢ Cp'du=e”
- + - uc [ -
senizt’l COSX cosi::r’l COSX tgi:t 1- cosx y=logu ye= 2 ' du=
2 2 2 2 2 \] 1+ cosx u Lna
Transformaciones de sumas y restas en productos: y=log u y¢=ialoga e ¢renudu =- cosu
u
= Xty X-y _ X +y X-y y=e' yl=ute* ¢rosudu = senu
senx+seny—23enTxcosT senx-seny—2cosT>eenT
y=a' y¢=u®&"loga opec’ udu=tgu
+ - + - N 2 _
Cosx+cosy:2(:os%>«:osX 2y COSX - wsy:—Zsen%menx—zy y=senu y¢= utcosu ¢posec®u du =- cotgu
senxseny = —iz[cos(x + y)— cos(x - y)] COSX XCOSY = %[cos (x + y) + cos(x - y)] y = cosu y¢=- utsenu ¢senhu du =cosh u
1 y =tgu y¢=ulsec’ u ¢roshudu=senh u
sen x xcosy = —[sen (x +y) + sen(x - y)] .
2 y = cotgu y¢= - ulcosec?u ¢jghu du =Ln(coshu)
Relaciones de angulos: y =secu y¢=uCsecutgu ¢sotghu du = Ln(senh u)
u¢ )
sen(pix)zisenx cos(pirx)z—cosx tg(pix)zirtgx y = acsenu ye= T ¢gech’udu=thu
-u
- u'
sen (2kp +x) = £senx cos(zkp 1x): COoSX tg(2kp + x) = +tgx y = arccosu ytﬁ ¢yosech’u du = - cothu
1-u?
sen 8 + x3=cosx cos?txgzxsenx tga&+x9=1ctgx y = actgu y¢=u_¢ s du 1
52_ o 2 g 52_ & 1 +u Oz  a %aﬁ
sen?txg:—cosx cos?iixg: +senx 1622+ x &= etgx y=arc cotgu yq:i 3 du__ 1, eu-ad
2 g 2 g €275 1 +u? u-a a u+ag
Funci Hiperboli y =arc secu yt= ue 5 = arcsen®4 2
unciones Hiperbélicas = = —=
P u-JuZ—l Jaz-w ag
PR SR -ut . du - .
shx=2"5 chx=21¢ thx=5"-© y =arc cosecu Y= OJT=LF§?J+JU g @
e +e* ufu1 u'ta 2
y =shu ye h o U =1 arcsacii
- =u'chu =—
sechx =—— cos:echxzL cothx=i uJu’ -a a a
shx thx
y =chu y¢: utshu
Expresiones generales: y =thu y¢=ulsech’u
ch’x - shtx =1 sech’ +thx =1 y =cthu y¢=u cosecifu
Expresiones para sumas y restas de angulos: y=sechu y¢=u'chu
_ thxtthy _
sh(xir y):shx xchy chx xshy ch(xty):chx xchy +shx xshy thix iy)_—ltthxxmy y= cosechu y¢= - u¢cosechu cthu
Expresi I &ngulo dobl d I sh y&= -
Xpresiones para el angulo doble: Haciendo x=y en las expresiones anteriores. y=arg u ﬁ
1+u?
h Y= +u¢
Expresiones para el &ngulo mitad: y= argchu ﬁ
u-1
- + - u¢
X = [ T L2 LR ELTE y=agthy oyt
2 2 2 2 2 chx +1 1-u
,_am0 | amd ano 2&n ¢ 280 - u¢
BINOMIO DE NEWTON: (x+y) =€ 2x"+8 X"y +E Xyt 400k G Txy T +E Ty y =argcthu yi=
05 &lp 25 615 6 1-u
: » - ) . > -u¢
para determinar (x-y)' pondremos la expresion del siguiente modo: [x + (— y)] y aplicamos la expresion y=arg sechu yt=
anterior. 1-u?
o ) om0 n
Los nimeros combinatorios se calculan mediante la expresion: T=— - u¢
gkia kiXn - k)!

=argcosech u yt=—=
y=ag u »Jl+ u




EXPR : CIRCUNFERENCIA, ELIPSE, HIPERBOLA Y PARABOLA

Sircunferencia de centro (Xo,yo) y radioR  (x-%)*+(y-yo)’=R?

TRANSFORMADAS DE LAPLACE

SERIES NUMERICAS. Criterios de convergencia.

>1 converge
PRINGSHEIM:  |im n°a, =k (k* 0Uk1¥)| P g

( )2 ( )z "@ i PEL diverge
R R v
Zlipse de centro (xo,yq) y semiejesay b XoX) (VoY) 1 L [f €] ] =F(s) = Q e f(s) dx
a b
R | i k<l converge
Hipérbola de centro (xo,yo) y eje principal —(X_ x,) - b-v) =1 TRANSFORMADAS ANTITRANSFORMADAS | DALEMBERT:  Iim | 2{=k | k>1 diverge
Jaralelo a eje OX: a b? wv | g M
} k=1 dudoso
) ) i k<1 converge
. ) ) (YYo)?=2p(X-%) Sip>0 hacia 1 1 h
>arabola de ele paralelo al eje OX y la derecha, si p<0 hacia la 1 — s>0 — 1 CAUCHY: i |q| =k |l k>1 diverge
rértice (Xo,yo): izquierd s s e ¥ M
izquierda % k=1 dudoso
‘ 1 . k>1 converge
2arabola de eje paralelo al eje OY y (X-Xo)? = 2p(Y o) Sip>0 hacia N n S - X &, —_ l
rértice (Xo,y o) arriba, si p<0 hacia abajo X gt $>0 s (n-1)! RAABE: Ilmn(?l - .I. k<1 noconvergesbsolutamte.
1 k=1 dudoso
Algunas cuédricas de uso frecuente s>a !
gui uddri u U 3 e e N >
s a s a |l k>1 converge
o 1 N LOGARITMICO:lim T =ki k<1 noconvergeabsolutamte.
=sfera de centrc (Xo,Yo, radioR - yVoP+(zz)? = g - >a n 1=
(Xoyo.20) y (X-XoP+Hy -y of +(z2)* =R X"e DR - a) "D I'k=1 dudoso
Zlipsoide de centrc (Xo,Y0,%) y Semiejes (-x.J  -v.)  2-zF _ en ax a >0 1 senax PROGRESIONES ARITMETICAS
ybyc: ¥ b po g ta S S ta a Definicion: {an}/a - a,, =d; d=razon(cte)
X2 , s s Término n-ésimo: a, =a,+(n- 1)d
Zilindro eliptico de eje OZ: —+—=1 COS ax >0 COs ax a+a
a b s +a s +a Suma de los n primeros términos: == _n
PROGRESIONES GEOMETRICAS
- . X |y _7 a shax
2 liptico d oz: Z + 2 == a ,
ono eliplico de eje 7 b shax | —— s>[a| e a Definicién: {a, } I==r;  r=razon(ce)
) , ) Suma de los n primeros términos:
’ ’ ; X z s s
Hiperboloide de una hoja: —+ y— -—=1 ch ax - S >| al ch ax Término n-ésimo: a, =a.r"* S = ar-a
a b c s-a g-a =T
X yg 72 SERIE GEOMETRICA
Hiperboloide de dos hojas: —— - —= _E ~
iperboloide de dos hojas: 7 b o 1 REGLA DE LEIBNITZ PARA DERIVADA N-ESIMA DE UN PRODUCTO La serie geométrica converge U |r| <ly
— 0 n o] 1 O(p-
. Xy z _§SEU(D v)+§1‘E(Du)(D V) + g—g(D u)(Dv) + g"E(D u)v) a
>araboloide eliptico: — t=== su suma es S= —
a® b® ¢ 1-r
X 2 4 g -
>araboloide hiperbdlico: xr. y.z f(x) = 2 ra (a,cosmx+bsennx) § T=2p
a b c 1 " s 1
e . - N . = N
—?q f(x)dx ; a, = = qf(x)cosnxdx b, T qf (x) sennx dx
JESARROLLO EN SERIE DE FUNCIONES SERIES DE FOURIER ) )
a, ¢ ¢ X np x g
1 1 1 f(x)=—=+a @&,cos, ?—p §+b"sen§e P % S T=2L
@ TlHX+= X+ =X A= X" 2 g Lo @
2! 3! n! 1. 1. ampx [}
N " a, :T(‘lf(x)dx ;a, :Tdf(x)cosg—ﬂx b, ——qf(x)sen jix
Ln(1+x)=X- —+—+...+(- 1)" _+
2 3 n+1
sen X =X- i +X—5 + + (- l)"L + DISTRIBUCIONES FUNCION DE DENSIDAD MEDIA VARIANZA FUNCION REPRODUCTIVA
31 5§ (2n+1)! CONTINUAS GENERATRIZ
x? X' x?" 1 2
€0s X = 1- ——+—— + ... " NORMAL —e "X 0 1 L
21 41 (2n)! N(0.1) 2 ¢
1 1 e es reproductiva
=1- X+ X+ .+ (- DX+ N(Onlfl\slll)-\L e "X u s? o respectoa My
1+x ' SJZp s?
arctg X = X XX s (-9 X UNIFORME 1 a<x<b atb b-af - (e ) ducti
= - —T— - —_— _— —_— - no es reproductiva
3 5 2n+1 U(a,b) b- a 2 ) t(b- &, P!
x° 2n- it X2mt a’ 5P es reproductiva
arcsen X = X + + ..+ ( ')] G’?MQA)A x"e™ x>0 P £2 aaig respecto ap no lo
2.3 (2! n+1 9(p, a a a-ty es respecto a a
. a a(a-1)..(a- n+l) BETA Gp+q p-1 g-1 P )
1+ x) =1+—x + ... + - - T_GTFB_T no es reproductiva
( ) 1 n! B(p,q) P X (1-x) 0<x<1 Pt s pra el productiv
DISTRIBUCIONES DISCRETAS LEY DE PROBABILIDAD MEDIA VARIANZA FUNCION GENERATRIZ REPRODUCTIVA
BINOMIAL Pl=x] =88 (1-p)
B(n,p) Xy pn pn(l-p) (g+pe)" es reproductiva respecto an
BERNOULLI =BINOMIAL con n=1 donde x 1 {0,1,2, ,....n}
GEOMETRICA PP=x]=p(1-p)*" 1 (1-p) pe' _
n° de pruebas dondex 1 {1,23,..} P p2 1- ge' no es reproductiva
-x]=8 2
P%I(SIS?N P [ X] 1 | e K é'l) es reproductiva respecto al
dondex1 {0,1,2‘3,.,.}
6@".5?‘ 0o
D60 xB . nD nD(N- D)(N- n
HIPERGEOMETRICA XBen B g — nDN-DXN- 1) no es reproductiva
20 N N?(N- 1)
&0
) =
BINOMIAL NEGATIVA = K
k =n° de éxitos kg kg &p 9 es reproductiva respecto a k
. 2 _ae = no es reproductiva respecto a p
— o _Fek1? - p p 1-ge g
r =n°de fracasos gk 1% D (1 p)' = pg=rg
donderT {1,2,3,...}






